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基于集合论估计的电网状态辨识
（一）建模
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摘要：状态估计作为电力系统分析与控制的基础，是能量管理系统的重要组成部分。文中通过对
已有状态估计方法（包括最小二乘法、经典抗差估计方法以及近年来涌现的新的估计方法）的特点
的研究，分析了现有研究存在的主要问题，并指出引入集合论估计可有效解决该问题，以提升估计
结果可信性。基于集合论估计的基本思想，研究了基于集合论估计理论的电网状态辨识的模型。
该模型可明确系统真实状态和辨识结果的关系，理论上保证了结果的可信性。文中对模型中的属
性集合进行了数学描述，并提出了基于区间的解集描述，保证了模型的可求解性和可应用性。
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０　引言

电力系统状态估计［１］利用现场量测、网络拓扑、
网络参数及其他可用信息，依靠量测冗余过滤量测
过程中不可避免的噪声，检测并识别坏数据，是电力
系统分析和控制的基础。能量管理系统（ＥＭＳ）中
高级应用程序的有效运行在很大程度上依赖于状态

估计系统的稳定性及其所提供结果的可信性。
对于状态估计的研究已有四十多年，众多专家

学者在这一领域辛勤研究，取得了大量丰硕成果。
电力系统状态估计最初由Ｆ．Ｃ．Ｓｃｈｗｅｐｐｅ提出［２－４］，
估计方法采用加权最小二乘法。随后，为弥补加权
最小二乘法的不足，产生了抗差估计理论［５］。早期
的抗差估计主要包括 Ｍ 估计［６］、广义 Ｍ 估计［７－９］、
高崩溃污染率估计［１０］、顺序统计量线性组合型估计
（Ｌ估计）［６］、非参数型秩检验估计（Ｒ估计）［６］、自适
应抗差估计［１１－１３］等，其中，Ｍ 估计、广义 Ｍ 估计、高
崩溃污染率估计已应用于电力系统状态估计领域。
近年来，在抗差状态估计方面也涌现出较多的研究
成果，如指数型目标函数抗差状态估计［１４］、基于最
大指 数 平 方 的 抗 差 状 态 估 计［１５］、基 于 Ｇａｕｓｓ－
Ｍａｒｋｏｖ模型的ｔ型抗差状态估计［１６］和电力系统量
测噪声自适应抗差状态估计［１７］等抗差状态估计方

法。此外，基于信息论的状态估计方法试图从量测

中提取更多信息或尽量使信源和信道的信息损失最

小，包括最大相关熵估计、最小信息损失状态估计
等。在状态估计领域的最新进展则是近年来出现的
基于“最多测点赞同的状态为最合理状态”这一理念
的一类估计方法［１８－２５］。
然而在具体实践中，仍然可以发现实时数据的

可信性尚不能满足闭环控制的要求。根本问题在于
现有状态估计方法难以确定估计值与真值的关系。
为解决此问题，本系列论文提出了基于集合论估计
的状态辨识的理论框架和求解方法。在状态估计中
引入集合论估计的基本思想，对运行中与电网运行
状态相关的可用信息进行梳理、分析，建立基于集合
的模型，并进一步计算得到与所有信息相一致的可
行状态集合，该集合必然包含电网的真实状态。
表征网络拓扑的开关数据（遥信数据）与表征电

压和功率水平的量测数据（遥测数据）具有时变性，
因此本系列论文重点研究此两者的不确定性。基于
各个击破的思路，本系列论文通过求解混合整数规
划模型来辨识出可能的拓扑错误；通过分层分级搜
索算法，来识别所有离群点；通过区间分析和求解优
化模型的方法，来求解可行解集。理论和算例表明，
本系列论文所提方法可同时处理量测错误和拓扑错

误，较为高效地求得可信的、低保守性的状态集合。
从而更为有效地认知系统的真实运行状态，并为实
现闭环自动控制提供支撑。
本文是系列论文首篇，在对状态估计已有方法

及其存在的问题进行调研分析的基础上，结合智能
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电网中实现闭环自动控制的需要，将集合论估计引
入电力系统状态估计中，建立了基于集合论估计的
电网状态辨识模型，以期为后续研究奠定基础。

１　电力系统状态估计已有研究分析

１．１　存在的根本问题
经过近半个世纪的研究，电力系统状态估计取

得了丰硕的研究成果，然而现有状态估计系统的可
靠性及所提供结果的可信性仍然难以满足闭环自动

控制系统对数据可信度的要求。根本问题在于难以
确定估计值与真值的关系。在理论上，现有状态估
计方法往往是基于统计学上的渐进理论，但是它对
大样本的要求在电力系统中并不满足；在方法上，现
有状态估计方法往往追求量测残差的某种形式最

小，而残差最小，并不意味着估计结果和真实状态就
越相近。其次，状态估计的准则函数选取具有一定
的主观性，往往建立在对量测误差的统计特性的假
设基础上，而这些假设在工程实践中未必成立。最
后，现有状态估计方法基于潮流方程建立优化模型，
由于潮流方程的非线性、优化模型的非凸性，导致无
法得到全局最优解，存在数值稳定性问题，在恶劣情
况下可能不收敛。如果这些问题不解决，基于现有
状态估计的结果进行闭环自动控制，其可靠性是得
不到保障的。
具体而言，可将已有方法分为如下两大类。
１）第一类：加权最小二乘法及针对其的各种改
进方法。这类方法的特点是，其所利用的原始信息
仅包括测点量测值，致力于由一组有冗余的量测值
求得估计值，可看作是量测空间中一个点到状态空
间一个点的映射（量测空间的维度即为测点数目）。
由于量测值并不显式包含真值的任何信息，由此得
到的状态估计结果，抗差性有所不足，容易受坏数据
影响。
当存在个别量测错误时基于“残差最小”理念算

法得到的结果如图１所示。可见，当存在个别量测
错误时，由于此类算法均建立在“残差最小”理念基
础上，因此，状态估计结果受到了较严重的影响。由
此可见，正如文献［２１］指出“对某测点而言，其残差
最小，只能说明该测点估计值与量测值较为接近，而
不能说明该测点估计值与真值较为接近。而且，由
于量测误差客观存在，片面追求估计值与量测值最
为接近，反倒有可能使估计值远离真值。”
２）第二类：基于“最多测点赞同的状态为最合理
状态”理念的状态估计方法。这类方法引入了测量
不确定度等先验信息，而测量不确定度是以测量值
为中心的一个区间（集合），测点真值以一定置信概

率落在这一区间内。这一类方法致力于由一组以测
量值为中心的集合求得估计值，可看作是量测空间
中一个集合到状态空间中一个点的映射。与第一类
方法相比，这类方法在理论上有较大改进，不追求对
量测值的精确拟合，而是通过引入包括真值信息的
先验知识，求解最多测点赞同的状态，所得状态更加
合理，合格率和解的抗差性都有明显提升。其中，基
于测量不确定理论的状态估计方法，所建模型及所
提求解方法利于快速计算，便于工程应用，已被应用
于多个实际电力系统，应用效果良好。

图１　当存在个别量测错误时基于
“残差最小”理念算法得到的结果

Ｆｉｇ．１　Ｒｅｓｕｌｔｓ　ｂａｓｅｄ　ｏｎ　ｃｏｎｃｅｐｔ　ｏｆ“ｍｉｎｉｍｕｍ　ｒｅｓｉｄｕａｌ”
ａｌｇｏｒｉｔｈｍ　ｗｈｅｎ　ｍｅａｓｕｒｅｍｅｎｔ　ｅｒｒｏｒｓ　ｅｘｉｓｔ

当存在个别量测错误时基于“最多测点赞同”理
念算法得到的结果如图２所示。可见，采用全新理
念“落在以量测值为中心的给定大小区间内测点数
目最多”的状态估计新方法在实际应用中提升了状
态估计的合格率。然而，基于这一全新理念进行状
态估计的结果应用于闭环控制仍存在较大风险，这
是由于给出的估计结果仅为系统的一个可能状态，
这一状态恰是系统真实状态的可能性非常小。也就
是说，估计结果与真值总存在偏差，且偏差大小
未知。

图２　当存在个别量测错误时基于
“最多测点赞同”理念算法得到的结果

Ｆｉｇ．２　Ｒｅｓｕｌｔｓ　ｂａｓｅｄ　ｏｎ　ｃｏｎｃｅｐｔ　ｏｆ“ｍｏｓｔ　ｍｅａｓｕｒｉｎｇ　ｐｏｉｎｔ
ａｐｐｒｏｖｅｄ”ａｌｇｏｒｉｔｈｍ　ｗｈｅｎ　ｍｅａｓｕｒｅｍｅｎｔ　ｅｒｒｏｒｓ　ｅｘｉｓｔ

事实上，对测点ｉ，设其量测值、估计值和真值

分别为ｚｉ，ｚ^ｉ，ｚ̄ｉ，由测量不确定度理论，可推出真

值ｚ̄ｉ落在以ｚｉ 为中心的一个区间内的概率；但由目

前电力系统状态估计理论，无法推断估计值ｚ^ｉ 与真

值ｚ̄ｉ 的关系。这可能也就是在实际运行中，人们更
加信任、更愿意使用量测值（而非状态估计结果）的
深层原因。
１．２　可行的解决思路
上述两类方法有一个共同特点，即所求得的估
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计结果，与真值没有显式关系（即前文指出的状态估
计结果与真值总存在偏差，且偏差大小未知）。这一
特点导致了估计结果的可信性饱受运行调度人员质

疑；但也启示我们，要提高估计结果的可信性，估计
结果必须与真值有关。根据测不准原理，系统真值
不可知，恰好测得、求得系统真值均不可能。那么，
是否可以借鉴第二类方法思路，将状态估计结果也
表示为一个包含真值的集合呢？若这一思路成立，
就得到了一类新的状态估计研究方法，这类方法可
看作是量测空间中一个集合到状态空间中一个集合

的映射。由于利用了包含真值的先验知识，这类方
法抗差性会较强；同时，由于估计结果表示为一个包
含真值的集合，估计结果与真值的最大偏差可以界
定，估计结果可信性得到了质的提升。基于此，称这
一类状态估计方法为状态辨识，下面介绍其建模方
法和解集描述方法。

２　状态辨识建模

２．１　基于集合论估计的统一模型
首先，分析可用信息。在传统状态估计中利用

的信息主要包括网络拓扑τ、网络参数ｐ、量测数据
Ｚ，量测方程Ｚ＝ｈ（ｘ，τ，ｐ）＋ｅ，以及物理约束ｇ（ｘ，
τ，ｐ）＝０和ｌ（ｘ，τ，ｐ）≥０，其中ｘ为状态向量。
其次，对信息以集合的形式进行描述。以量测

误差ｅ为例，假设其存在某一特性（如果不具有任何
特性，则量测数据提供不了任何信息），且具有该特
性的所有向量组成集合Ｅ，从而ｅ∈Ｅ。同理，可假
设存在集合Ｔ和Ｐ，使得τ∈Ｔ以及ｐ∈Ｐ。
最后，建立集合论估计模型。该模型的解集Ｘ

为：
Ｘ＝｛ｘ∈Ｒｎ｜Ｚ＝ｈ（ｘ，τ，ｐ）＋ｅ，ｇ（ｘ，τ，ｐ）＝０，
ｌ（ｘ，τ，ｐ）≥０，ｅ∈Ｅ，τ∈Ｔ，ｐ∈Ｐ｝

（１）
其中，集合Ｅ、集合Ｔ 和集合Ｐ 分别称为量测

误差、网络拓扑和网络参数的属性所构成的集合，Ｘ
即为可信状态集合。
若不考虑网络参数ｐ 的不确定性，即认为参数

已知，则集合Ｐ 为元素个数为１的集合，上述模型
可退化为：
Ｘ＝｛ｘ∈Ｒｎ｜Ｚ＝ｈ（ｘ，τ）＋ｅ，ｇ（ｘ，τ）＝０，
ｌ（ｘ，τ）≥０，ｅ∈Ｅ，τ∈Ｔ｝ （２）

　　进一步，若不考虑网络拓扑τ的不确定性，即认
为拓扑已知，则集合Ｔ 为元素个数为１的集合，此
时模型可进一步退化为：

Ｘ＝｛ｘ∈Ｒｎ｜Ｚ＝ｈ（ｘ）＋ｅ，ｇ（ｘ）＝０，
ｌ（ｘ）≥０，ｅ∈Ｅ｝ （３）

　　在传统状态估计中，求解量测变量的估计值ｚ
是非常重要的功能。相应地，在状态可信辨识中，可
转化为求解量测变量的取值集合Ｚ，具体表示为：

Ｚ＝｛ｚ∈Ｒｍ｜ｚ＝ｈ（ｘ），ｘ∈Ｘ｝ （４）

　　对于式（３）和式（４），讨论如下。
１）对于状态量的真值ｘｔ，显然满足ｇ（ｘｔ）＝０，

ｌ（ｘｔ）≥０，因此只要对误差集合Ｅ 的描述是准确
的，即满足Ｚ－ｈ（ｘｔ）∈Ｅ，则ｘｔ∈Ｘ，即集合Ｘ 是可
信的。同理，对于量测量的真值ｚｔ，同样满足ｚｔ∈
Ｚ，即集合Ｚ是可信的。

２）对于量测量ｚ，在给定误差集合Ｅ 的情况下，
其初始集合Ｚ０ 可确定为：

Ｚ０＝｛ｚ∈Ｒｍ｜ｚ＝Ｚ－ｅ，ｅ∈Ｅ｝ （５）

　　然而，由于Ｅ 是由量测点对应误差本身的特性
所决定的，是局部信息，因此Ｚ０ 仅仅是由局部信息
确定的。相比而言，集合Ｚ 是由包含全网量测、全
网物理约束等在内的全局信息所确定的，因此必然
存在ｚ∈Ｚ０，但ｚＺ，即两者满足：

ＺＺ０ （６）
２．２　与传统状态估计模型的比较
本节通过两节点系统的简单算例，来具体说明

状态辨识模型与传统状态估计模型在结果可信性上

的区别。该两节点系统的具体形式和真实潮流分布
参见图３，在潮流数据基础上添加２％的均匀分布的
噪声得到量测数据，具体参见图４。图３和图４中，
Ｓ１２，Ｓ２１和Ｓ１２′，Ｓ２１′分别为支路功率的真值和量测
值，Ｚ为支路阻抗，Ｓ１ 和Ｓ２ 分别为节点１和节点２
的注入功率，各数据均为标幺值。

图３　两节点系统示意图
Ｆｉｇ．３　Ｓｃｈｅｍａｔｉｃ　ｄｉａｇｒａｍ　ｏｆ　２－ｂｕｓ　ｓｙｓｔｅｍ

图４　两节点系统的量测数据
Ｆｉｇ．４　Ｍｅａｓｕｒｅｍｅｎｔ　ｄａｔａ　ｏｆ　２－ｂｕｓ　ｓｙｓｔｅｍ

该系统的量测数据中并不存在不良数据，采用
加权最小二乘估计（ＷＬＳ）、加权最小绝对值估计
（ＷＬＡＶ）、非二次准则估计（ＱＣ）这３种估计准则
对其进行状态估计，选取节点１作为参考节点，估计
结果参见表１。表中，节点１电压幅值ｖ１ 的真值和
量测值分别为１（标幺值）和０．９８６，节点２电压幅值
ｖ２ 的真值和量测值分别为１．０５和１．０３４，节点１和
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２电压相角θ１ 和θ２ 的真值分别为０°和－３０°。该简
单算例说明：①传统状态估计的计算结果具有主观
性，估计准则的不同、量测权重的不同等都会得到不
同的估计结果，而真值是客观的；②传统状态估计的
计算结果与真值存在偏差，在一般情况下，量测精度
较高，此偏差较小，故传统状态估计的实用性较好，
但在某些情况下，此偏差较大（如算例所示），此时基
于其结果进行优化控制，可能带来严重后果，这也是
传统状态估计一直无法真正为闭环控制所用的原

因。传统状态估计方法应用于电网分析具有较高的
实用性，但其结果的可信性无从保证（无法明确估计
结果与真值的关系），其应用于闭环控制，仍存在不
足。

表１　两节点系统的状态估计结果
Ｔａｂｌｅ　１　Ｓｔａｔｅ　ｅｓｔｉｍａｔｉｏｎ　ｒｅｓｕｌｔｓ　ｏｆ　２－ｂｕｓ　ｓｙｓｔｅｍ
估计准则 ｖ１ θ１／（°） ｖ２ θ２／（°）

ＷＬＳ　 ０．９８７　１　 ０　 １．０４０　７ －３０．５５５
ＷＬＡＶ　 ０．９８６　９　 ０　 １．０４０　４ －３０．５４８
ＱＣ　 ０．９８７　６　 ０　 １．０４１　１ －３０．５３６

采用蒙特卡洛仿真方法求解该系统中所有满足

式（３）的可行解，其中假定所有量测误差均不大于幅
值的２％，对于电压幅值，样本最小步长为０．０００　５，
对于电压相角，样本最小步长为０．０００　２ｒａｄ，总样本
数为９９３　１４１个。经测试，存在４　０１７个样本，其对
应状态满足式（３），即为可行状态。图５给出了所有
可行状态中ｖ１ 和ｖ２ 的散布图，图６则给出了所有
可行状态中ｖ２ 和θ２ 的散布图。从图５和图６可以
看出，可行状态集合包含系统的真实状态，从而说明
该集合是可信的。

图５　节点电压幅值之间的散布图
Ｆｉｇ．５　Ｓｃａｔｔｅｒ　ｄｉａｇｒａｍ　ｂｅｔｗｅｅｎ　ｂｕｓ　ｖｏｌｔａｇｅ　ａｍｐｌｉｔｕｄｅｓ

上述算例说明了本文所提状态辨识模型和已有

状态估计模型的本质区别：已有状态估计模型得到
“单一”的估计结果，其结果具有主观性，可信性无从
保证；本文所提状态辨识模型得到满足所有先验信
息的可行解，其构成的集合必然包含系统的真实状
态，因此该集合是可信的。

图６　节点电压幅值与电压相角之间的散布图
Ｆｉｇ．６　Ｓｃａｔｔｅｒ　ｄｉａｇｒａｍ　ｂｅｔｗｅｅｎ　ｂｕｓ
ｖｏｌｔａｇｅ　ａｍｐｌｉｔｕｄｅ　ａｎｄ　ｐｈａｓｅ　ａｎｇｌｅ

３　属性集合和基于区间的解集描述

３．１　属性集合的描述
在系列研究中暂不考虑网络参数ｐ 的不确定

性，即认为网络参数已知，因此本节考察量测误差集
合Ｅ 和网络拓扑集合Ｔ的描述形式。
３．１．１　量测误差集合的描述
在电力系统中，绝大部分量测的量测误差很小，

可认为在给定的界内，即量测误差有界。但仍然存
在少部分的量测，在特定时段其量测误差偏大。结
合电力系统量测系统的上述特点，分两步对误差集
合进行描述。首先认为量测误差有界，即量测误差
均在已知的范围内，此时误差集合为：

Ｅ＝｛ｅ∈Ｒｍ｜ｅ－≤ｅ≤ｅ＋｝ （７）
式中：ｅ－和ｅ＋分别为误差下限值向量和误差上限
值向量，且ｅ－≤０，ｅ＋≥０。
其次，考虑量测误差不在界内的测点。定义离

群点的概念：对于测点ｉ，其量测值为ｚｉ，真值为ｚ
－
ｉ，

量测误差为ｅ
－
ｉ＝ｚｉ－ｚ

－
ｉ，对应的误差上限和下限分

别为ｅ＋ｉ 和ｅ－ｉ ，若满足式（８），则称测点ｉ为离群点。

ｅ－ｉ ＞ｅ＋ｉ 或ｅ
－
ｉ ＜ｅ－ｉ （８）

　　显然，若存在离群点，则由式（７）定义的误差集
合Ｅ 不能有效描述真实的误差特性。由于量测真
值未知，哪些测点是离群点并未可知。但可知离群
点的数量很少（相比于测点总数），因此可假设至多
存在多少个离群点，即离群点数量的上限已知。定
义变量ｔｉ（ｅ）为：

ｔｉ（ｅ）＝
１　ｅ－ｉ ≤ｅｉ ≤ｅ＋ｉ
０　ｅｉ ＞ｅ＋ｉ 或ｅｉ ＜ｅ－ｉ｛ （９）

　　若离群点数量的上限为ｃ，则误差集合为：

Ｅ＝｛ｅ∈Ｒｍ ∑
ｍ

ｉ＝１
ｔｉ（ｅ）≥ｍ－ｃ｝ （１０）

　　特殊地，若已知离群点的数量ｂ，则误差集合
为：

Ｅ＝｛ｅ∈Ｒｍ ∑
ｍ

ｉ＝１
ｔｉ（ｅ）＝ｍ－ｂ｝ （１１）

８２
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ｈｔｔｐ：／／ｗｗｗ．ａｅｐｓ－ｉｎｆｏ．ｃｏｍ

　　在上述误差集合的描述中，待定参数包括误差
界ｅ＋ｉ 和ｅ－ｉ ，以及离群点的数量ｂ或数量的上限ｃ。
其中量测误差的界值可根据设备测量过程中评

定的测量不确定度［２６］来给定。测量不确定度反映
了量测误差可能的分布范围，因此可近似理解为一
定置信概率下的误差限值。在电力系统中，针对电
能表、电压互感器、电流互感器等量测仪表的不确定
度评定已经取得了一定的成果［２７－３１］，因此在可预见
的未来，测量不确定度将在各级电力调度中心中得
到应用。在未知测量不确定度的情况下，可根据运
行和维护经验，人为评定相关量测设备对应量测结
果的置信水平。比如可将目前广泛应用的测点合格
区间作为一定置信概率下的误差限值。
在测量不确定度的基础上，可采用概率方法计

算给定置信概率下可能的离群点数量及其上限值。
假设测点ｉ在置信概率ｐ下的置信区间为Ｕｉ，

即

Ｐ（｜ｚｉ－ｚ
－
ｉ｜≤Ｕｉ）＝ｐ （１２）

　　测点总数为ｍ，所有测点均采用相同的置信概
率ｐ，各测点相互独立，则根据离群点的定义，可知
系统中存在ｂ个离群点的概率为：

Ｐｂ＝Ｃｂｍｐｍ－ｂ（１－ｐ）ｂ （１３）

　　进一步，系统中离群点数量不大于上限ｃ的概
率为：

Ｐｃ＝∑
ｃ

ｂ＝０
Ｃｂｍｐｍ－ｂ（１－ｐ）ｂ （１４）

　　式（１４）中概率Ｐｃ 和数量上限ｃ具有单调递增
性，因此，若给定置信区间的置信概率ｐ 和离群点
数量的置信概率Ｐｃ，可根据上式反推出离群点数量
的上限ｃ。虽然式（１４）无法解析地求解，但可采用
逐次校验法，依次增加ｃ的取值，直到得到满足条件
的上限ｃ。逐次校验法虽然计算量较大，但好在对
于固定量测数量的系统，只需进行一次计算即可，因
此可离线完成。表２列出了量测点数量从１００个到
１　０００个变化时在３种不同置信概率（０．９５，０．９７，
０．９９）下离群点数量上限的取值（其中ｐ＝Ｐｃ）。

表２　不同量测数量和置信概率下离群点数量上限的取值
Ｔａｂｌｅ　２　Ｕｐｐｅｒ　ｌｉｍｉｔ　ｏｆ　ｎｕｍｂｅｒ　ｏｆ　ｏｕｔｌｉｅｒｓ　ｗｉｔｈ　ｄｉｆｆｅｒｅｎｔ
ｍｅａｓｕｒｅｍｅｎｔ　ｑｕａｎｔｉｔｉｅｓ　ａｎｄ　ｃｏｎｆｉｄｅｎｃｅ　ｐｒｏｂａｂｉｌｉｔｉｅｓ

量测点

数量／个
离群点数量／个

０．９５　 ０．９７　 ０．９９
量测点

数量／个
离群点数量／个

０．９５　 ０．９７　 ０．９９
１００　 ９　 ７　 ４　 ６００　 ３９　 ２６　 １２
２００　 １５　 １１　 ６　 ７００　 ４５　 ３０　 １４
３００　 ２１　 １５　 ８　 ８００　 ５０　 ３３　 １５
４００　 ２７　 １９　 ９　 ９００　 ５６　 ３７　 １７
５００　 ３３　 ２３　 １１　 １　０００　 ６２　 ４１　 １８

３．１．２　拓扑集合的描述
在实际电网中，绝大部分网络拓扑的连接关系

是已知且准确的，但存在少量遥信数据未采集或采
集上送错误，导致少部分网络拓扑的连接关系是未
知或不正确的。该部分连接关系存在不确定性的拓
扑构成的集合为Г。假设集合Г 已知，则拓扑集合
Ｔ可描述为：
Ｔ＝｛τ｜τｋ ∈ ｛０，１｝，ｋ∈Г；τｋ＝τ（０）

ｋ ，ｋГ｝
（１５）

式中：τ（０）ｋ 为由遥信数据确定的初始连接状态。
３．２　基于区间的解集描述
对于式（３）和式（４）而言，由于非线性映射ｈ，ｇ，

ｌ的存在，使得状态集合Ｘ 和量测量集合Ｚ 的几何
形状十分复杂（参见图５和图６），且一般不存在解
析的表达形式，为集合的求解和后续应用带来了很
大的困难。
为简化起见，可将求解集合Ｘ 转化为求解集合

Ｘ 的区间壳［Ｘ］（参见图７中实线围成的矩形），即
求解状态变量的下限值向量ｘ－和上限值向量ｘ＋，
使得对于任意ｘ∈Ｘ，均满足ｘ∈［Ｘ］＝［ｘ－，ｘ＋］。
同理，可求解量测变量的下限值向量ｚ－和上限值向
量ｚ＋，使得对于任意ｚ∈Ｚ，均满足ｚ∈［Ｚ］＝［ｚ－，
ｚ＋］。最终，状态辨识的结果可用区间向量对
（［Ｘ］，［Ｚ］）来描述。

图７　状态解集的区间壳示意图
Ｆｉｇ．７　Ｉｎｔｅｒｖａｌ　ｓｈｅｌｌ　ｏｆ　ｓｔａｔｅ　ｅｓｔｉｍａｔｉｏｎ　ｒｅｓｕｌｔｓ

对于解集，由于潮流方程的非线性，其形状往往
是不规则的。如果要准确描述该解集，只能通过一
系列不断二分的区间来描述（该系列区间称之为子
块石面路集［３２］），此描述方法存在形式复杂、应用性
差、不便于求解的问题。如果仅采用一个包裹该集
合的区间来描述，形式简单，便于求解和应用，但会
带来保守性（称之为区间包裹效应［３０］），即存在ｘ∈
［Ｘ］，使得ｘＸ。然而，区间包裹效应只带来了保
守性，不会遗失解，仍可保证真值在解集中，从而不
影响结果的可信性。因此本文采用区间的形式来描
述解集。

９２
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４　研究思路和主要工作

系列文章后续几篇将对状态辨识模型的求解方

法进行详细的研究。本着由易入难的原则，首先针
对网络拓扑确定而量测存在不确定性的情况。对于
可能存在离群点的误差有界模型，可首先识别出可
能的离群点，将相应的离群点从测点集合中去除，则
问题转化为严格意义上的误差有界模型。对于误差
有界模型，所谓的界一则可为区间的形式，此时可用
区间分析的方法来求解可行解集，二则可为上下限
的形式，此时可将求解可行集的问题转化为求解待
求变量的极大值和极小值的问题，即为优化问题。
对于离群点的识别，由于真值未知，真实的离群

点未知，为保证结果的可信性，可行的方案是找到所
有满足模型的离群点，此问题本质上为搜索加校验
的问题，求解的关键在于如何消减搜索空间，避免出
现组合爆炸的情况。对于同时存在拓扑不确定性和
量测不确定性的情况，关键在于如何辨识出可能的
拓扑错误。拓扑可用离散变量表征，而量测量为连
续变量，因此可建立混合整数规划模型来综合考虑
两者同时存在不确定性的情况，然而混合整数规划
模型的求解较为复杂，因此如何简化模型以便于高
效求解是问题的关键。
根据上述研究思路，系列论文的主要工作及其

与后续章节的关联，如图８所示。

图８　系列论文的组织框架
Ｆｉｇ．８　Ｏｒｇａｎｉｚａｔｉｏｎ　ｆｒａｍｅｗｏｒｋ　ｏｆ　ｓｅｒｉｅｓ　ｏｆ　ｐａｐｅｒｓ
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何光宇，等　基于集合论估计的电网状态辨识：（一）建模


